Cviceni 1

Logika
Piiklad 1 Napiste negace nasledujicich tvrzeni.
1. AANB) = (BVCO)
2. Toto (A = (BVQO))A (B = ()
3. (ANB) < (AV ()
Priklad 2 Kazdé z nasledujicich tvrzeni vyjddiete ekvivalentni vyrokovou formuli, s vyuzitim kvantifikatoru,
logickych spojek a symbolu alb, ktery znamend, ze a je délitel b.
1. Pokud mnozina M obsahuje vSechny délitele ¢isla 15, pak M obsahuje i vS8echny délitele ¢isla 27.
2. Pro kazdé c¢islo z mnoziny Y plati, ze pokud je sudé, potom jeho trojnasobek je také sudy.

3. Pokud kazdé sudé prirozené Cislo patii do mnoziny M, pak zadné sudé prirozené ¢islo nepatii do mnoziny
N.

4. Zadné ¢islo z mnoziny X neni nasobkem vsech ¢isel z mnoziny M.

Priklad 3 NapiSte negace nasledujicich tvrzeni.
1. Cislo n mé aspon jednoho délitele, ktery nenf délitelem Zadného &fsla mensfho nez n.

2. Pokud je v kazdém krouzku aspon jeden student, ktery chodi na prednasku z analyzy, pak
v zadném krouzku neni vic nez pét studenti navstévujicich prednasku z algebry.

3. Kazda mnozina péti ¢isel obsahuje aspon tfi licha éisla nebo aspon tfi suda éisla.
4. Kazdy student, ktery ziskal alespoinn dvacet bodti v zapoctovém testu, ma narok na udéleni

zapoctu.

Piiklad 4 Zapiste vSechny logické spojky pouze pomoci implikace a negace

Dikazy

Piiklad 1 K néasledujicim implikacim zformulujte obménu.
1. Pokud existuje liché prvocislo, pak pro zadné x € N neexistuje y € N takové, ze y > x.
2. Pokud z je délitelné 6 a y je délitelné 7, pak z -y je sudé.
3. VzeNyeN:y=z+1) = (yeN,VeeN:y=x+1).

4. Pokud jsou vSechny ovce bilé, jsou vSiechny kocky éerné.

Piiklad 2 Dokazte obménou:
1. Jestlize n? + 2 neni délitelné tiemi, pak n je délitelné tiemi
2. Pokud je xy liché, pak z i y jsou liché

3. Pokud a a b jsou redlné a ab je iraciondlni, pak alespon jedno z a, b je iraciondlni



Piiklad 3 Dokazte sporem:
1. Neexistuje nejvétsi prirozené ¢&islo
2. Cislo v/2 je iracionéln{ (Napovéda: Dokazte, ze pokud p? = 2¢2, pak p i ¢ jsou suda.)

3. Existuje nekoneéné mnoho prvoécisel. (Napovéda: Pokud aq,...,ar > 1, pak al ----- ar, + 1 neni délitelné
zadnym z a;.



